75. ROCNIK MO (2025/2026) ZADANT 1. KOLA
Kategorie C

1. Prirozené ¢islo zapsané navzajem riznymi ¢islicemi nazveme pitoreskni, kdyz kazda
jeho vnitini ¢islice déli dvojmistné cislo tvorené zleva doprava jejimi sousedy. Na-
priklad 1324 je pitoreskni, protoze 3 déli 12 a 2 déli 34. Rozhodnéte, zda existuje
pitoreskni ¢islo tvorené vSemi Cislicemi a) 1 az 8, b) 1 az 9. (Patrik Bak)

2. Uvazujme prirozena Cisla a, b, ¢ takova, ze Cisla a, b, ¢, a + b, b + ¢, ¢ + a jsou
navzajem riuzna a soucet tii nejvétsich z nich je 75. Urcete nejvétsi moznou hodnotu
souc¢tu a + b+ c. (Patrik Bak)

3. V siti tvorené ¢tverci o strané 1 je dana kruznice se stfedem v mfizovém
bodé a s polomérem 2. Tato kruznice protinad primky sité dohromady ve
12 bodech. Dokazte, ze téchto 12 prisecikii tvori vrcholy pravidelného
12dhelniku. (Josef Tkadlec)

4. Najdéte vSechna ¢tyfmistna cisla n = abed, pro ktera plati

ab+cd = /n, cd —ab=>5.

5. Uhlopiicky lichobézniku ABC'D se protinaji v bo-
dé P a jejich osy se protinaji v bodé M. Predpo-
kladejme, ze M lezi na zakladné AB. Dokazte,

ze P je stfedem kruznice vepsané trojuhelniku
CDM. (Jaroslav Svrcek)
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6. Na pekdci je 21 buchet, 10 z nich je plnénych povidly, zbylych 11 tvarohem. Mizeme
polozit 10 otazek. V kazdé otdzce ukazeme na dvé buchty a kuchai nadm tekne, jestli
maji stejnou napln, nebo kazda jinou. Je mozné ptat se tak, abychom o alespon jedné
buchté s jistotou zjistili, ¢im je plnéna? (Josef Tkadlec, Felixz Schrider)
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