75. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY (2025/26)

|. kolo kategorie Z9

Z9-1-1
Do rohovych policek tabulky 3 x 3 jsou vepsana cisla jako na obrazku:

12 15

Do prazdnych policek dopliite prirozena c¢isla tak, aby soucin ¢isel ve vsech fadcich
a sloupcich byl stejny. Najdéte vSechny moznosti. (J. Zhouf)

Z9-1-2

Utvar na obrazku je vytvofen z péti shodnjch azurovych kosoétvercii a jednoho zlu-
tého pravidelného pétithelniku, ktery kosoctverce castecné prekryva. Kosoctverce sousedi
celymi stranami a na nich lezi vrcholy pétithelniku. Pomér velikosti poloméru kruznice
opsané pétithelniku a strany kosoctverce je 4 : 7.

Rozhodnéte, zda neprekryta cast kazdého kosoctverce ma vétsi, stejny, nebo mensi
obsah nez pétituhelnik. (M. Domanyova)

Poznamka: obrazek je pouze ilustracni.

Z9-1-3
Na tabuli je napsano nékolik po sobé jdoucich prirozenych ¢isel pocinaje jednickou.
Kazdé z téchto ¢isel mé bud azurovou, nebo Zlutou barvou. Soucet kazdych dvou rtiznoba-
revnych cisel je prvocislem, soucet kazdych dvou stejnobarevnych cisel je slozenym cislem.
Kolik nejvice ¢isel miuze byt napsano na tabuli? (P. Bak)

Do soutéze se prihlaste na http://osmo.matematickaolympiada.cz




Z9-1-4

Prirozené ¢islo se nazyva ctvereckove, pokud jeho dekadicky zapis obsahuje ¢islici nebo
skupinu po sobé jdoucich ¢islic, jez jsou dekadickym zapisem druhé mocniny pfirozeného
¢isla. (Napft. ¢isla 257 a 725 jsou ¢tvereckova, ¢isla 275 a 572 nikoli.)

Urcete pocet vsech dvojmistnych ¢tvereckovych cisel. (M. Dillingerova)

Z9-1-5

V lyzaiském oddile se pocet vSech déti snizil o 10 %, pfitom pomér dévéat vici vem
détem vzrostl z 50 % na 55 %.

O kolik procent se zménil pocet dévcat? (1. Jancigova)

Z9-1-6

Kruznice k a [ se zvnéjsku dotykaji a polomér kruznice £ je stejny jako priumér kruznice
[. Bod S je stfedem kruznice k, bod T' je bodem dotyku kruznic, bod A lezi na kruznici [
mimo spojnici stfedii kruznic a bod M je stfedem tsecky AS.

Dokazte, ze thel AT M je pravy. (L. Komin)



